MATRIS VE DETERMiNANT socom 1J0)

1981 - 1995 0SS - OYS SORULARI 1. OYS-1981 LA

ANALIZi Yandaki sekilde c,bm\gs\b
[DE] // [BC] dir. Yy >N
ABC (ggeninin ke- : ‘
narlari a, b, c ve B a
: : ADE Gggeninin ke- ™ noom
' 0ss OYs TOPLAM I narlart m, n, p olduguna goére, =T
(s vy i ; . b 2}
5' Toplam [ Cikan [Toplam | Gikan | Toplam | Gikan 1 2 3
= sou | soru | soru | soru | soru | soru
>’ saylsi | sayisi [ saylst | sayisi | saysl | sayis) m n p| determinantinin degeri nedir?
1981 [11 | - [15 |2 |26 |2 abe
1982 | 8 - 19 2 27 | 2 A)6 B)3 C)2 D)1 5_/)0
19831 13 - 15 1 28 1 Céziim:
1984 13 ) 15 1 28 1 Bir kare matrisin herhangi iki satin veya iki st-
1985 | 12 . 16 1 o8 1 tunu kendi aralarinda orantili oldugunda de-
terminant degeri sifir olur.
1986 | 13 - 18 1 31 1 i
: : ORNEKLER:
1987 15 - 18 2 33 2
2 -1 3 5 8 -4
- 1
1968 8 2 2 20 2 7 9 4 1=0ve |13 0 0{=0
1989 |13 | - |16 [1 |29 |1 2¥3 3 343 8 -6 3
1990 | 9 - 17 1 26 1 )

- lik 6rnekte 1. ve 3. satirlar orantilidir. 3. satir 1.
1991 | 10 - 13 1 23 1 satinn /3 katdir. ikinci 6rnekte ise 2. ve 3.
1992 | 10 N 17 2 o7 o sGtunlar orantihdir. 2. sGtun 3. sdtunun -2

katidir. Bu soruda sekle gére ADE ve ABC uc¢-
1993 | 8 - 13 | 1 21 1 genlerinin benzerliginden;
m_n_»p
1994 - 9 - 17 2 26 2 25" olur.
1995 | 15 - 15 1 30 1 Dolayisiyla,
e (167 | - [236 |21 [403 | 21 123
m n p| = 0 olarak bulunur.
a b c
1981 - 1995 yillar arasinda, Matris ve Cevap E
Determinant konusunda ctkan soru
yuzdeleri:
) 2. Ovs-1981
0SS'de :%0 B
Oys'de 1 % 8,89 M= {: d} matrisinde her satinin terimleri
Toplamda : % 5,21 oranindadur.
toplami 3 olduguna gére, M? matrisinin 1.

satir terimleri toplami nedir?
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Cozim:

l. Yol:

ab .

M= matrisinde,
cd

a+b=3 ve c+d = 3olur

ME - abj|lab _ a® +bc ab +bd
cdjlcd . .

M2 matrisinin 1. satir terimleri toplamt,
a2+ bc +ab + bd =a2+ ab + bc + bd
=a(a + b) + b(c + d)
=a.3+b.3
=3(@a+b)
=3.3
=9 olarak bulunur.

Il. Yol:

ab . .
M= [ d} matrisi yerine satir terimleri toplami
c

3 olacak herhangi bir matris yazarsak,
a+b=3 ve ¢c +d = 3olur.

s 2o
LT

1. satir terimleri toplami 74+2=9 olur.

Cevap B

OYS - 1982

1-1
A:{3 J ise A'S matrisi asagidakilerden

hangisidir ?

Cozim:
Kare matrislerin kuvvetlerini bulmak icin birim

matrisin bitin kuvvetlerinin yine birim matris
olmasindan faydalanilir.

10 10
|= ise I'® = ur.
[o 1} {o 1} o

Sorudaki gibi bir A matrisi verilirse A bulunur.

x 0
Eger A2= [O x} gibi bulunmazsa A3 hesap -
0
lanir, AS = (y } olursa birim matristen fay -
0y

1 -1 =11 [2 -
dalanilir. A%= ! = 2 olur.
3 1113 1 6 -2

A®=A%Z A veya A% =A. A2 olabilir.

e 2l e

1 0
A= (2)'5. {0 J olarak bulunur.

Cevap A

OYS - 1982

a b
T= L d} matrisi A(1, 2) noktasini (-2, 3)

noktasina dénistiiriyorsa B(2, 4) nok-
tasim hangi noktaya dondistiriir?

A)(-4.6) B)(-L%) C)(23) D)(4.-6) E)(-2.3) |
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Coziim:

Matrislerde donisimden maksat carpimdir.
Buna gore yukaridaki soruyu su sekilde an-
layacagiz,

a b1 -2 . a b||2 ?

= ise =
c d||2 3 c dj |4 ?
Daima matris basa nokta ikinci tarafa yazilr.

Ayrica noktanin koordinatlar matris carpimina
uygun olmasi icin sttun biciminde yazilr.

l. Yol:

1.esitlkten a+2b=-2 = 2a+4b=-+4

c+2d=83 = 2c+4d=6
sonug elde edilir. Bu sonuclar carpimda ye-
rine yazilirsa,

ab
T= [c d} matrisi B(2, 4) noktasini (-4, 6) nok-
tasina dénusturar.

il. Yol:

A ve B birer matris, k bir reel say1 olmak Uizere
k.(A.B)=(k.A).B=A.(k.B) 6zelliginden,

B RN |
= .2. =2,
c d| |4 c d 2 c d||2
H
=2.
3
H
= olur.
6
) ab -
Demekki T = L d} matrisi B(2, 4) noktasini

{~4,6) noktasina donustlrayor.
Cevap A

Not: T bir lineer dénGsum matrisi oldugundan
verilen noktalar ile dontsimler arasinda oran-
ti vardr.

A(1,2) = (-2,3)
B2,4) = (-4,6)

i

OYS - 1983

-1 27 [x 1/6] [1 0
36|(1/4 y | |0 1
olduguna gére x.y carpimi kactir?

A-—- B)-= ©)- D).t E)-t
24 18 16 12 6

135
Cozum:
1
12 X 5 B 1 0
361 y 1o 1
4
—x+2.l=1 = —x+l:1 = x=—l
4 2 2
1 1 1
-1.—+2y=0 = 2y=— = y=—
5 Y Y=3 P
Buradan,
X.y= At olarak bulunur.
2 12 24
Cevap A
OYs - 1984

ab
A= L: d} biciminde bir matrisin tersi

d -b 11 11
Atz dir. A= B=
detA|-c a 01 12

olduguna gore, AX = B esitligini saglayan
X matrisinin tim elemanlarinin toplami
kactir?

A)O B)1 C)2 D)3 E)4

Cozum:

Once A" bulunup AX = B esitliginin her iki
tarafi ile carpilir,

AT A.X=A".B
ALY p
I . X=A"18B
X =A'0B
Not:

AX=B = AT.A.X=A".B=X=A".B
olurken, eger asagidaki gibi olsaydi;
X.A=B=X. A A'=B . A'=X=B.A"
olurdu. Yani, A sadda ise A" ile sag taraftan;
A solda ise A ile sol taraftan carpilir.

11
A:[O J ise detA= 1.1-1.0=1 olur.

117 1 -1
Buradan, A =1 = olur.
110 1 0 1

4 1 11 1 0 -1
X=A".B = X= = olur.
0o 1|12 1 2

X matrisinin tum elemanlari toplami ise
0+ (-1) + 1 + 2 = 2 olarak bulunur,
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IL. Yol:

Aslinda A matrisinin tersi ile ugrasmaya gerek
yok.

11 11 ab y
A= . B= ve X = { oldugundan
0 1 12 lc d

weae Y2

a+b=1
a+b+c+d=1+1=2 olarak bulunur.
b+d=1
Cevap C
0SS - 1985
[ 1
a 3 matrisinin tersi kendisine esit
1 olduguna gére a asagidakiler-
— b den hangisidir?
12
mo Bt ol Y7 gV
12 3 12 12
Gozam:

A matrisinin tersi A' ve birim matris ! ile gos-
terilir.

BuradaA. A=A A=1 olur.

Yukaridaki soruda matrisin tersi kendisine esit
denilmistir. Demekki bu matrisle kendisinin
carpimi birim matrise esitlenecek.

A. A=

1 1
S - [1 o}
_1_ b _1_ b 01
12 12

1 1
a.a+ —. —=1

3 12
a? +§16_=1 = a:«‘t—'gs olarak bulunur.

Cevap E

8. OYS-1986

3 1986
[0 3 } matrisinin esiti agagidakilerden

hangisidir?
31986 1986 3993 5993
A)0 B)
o .39 o  .3993
D) 3993 30 E) 9993 10
03 01
Coziam:

3. soruda oldugu gibi dnce bu matrisin
karesini bulalim.

HEE IR

olur. Buradan,

TR

1986
3 2 10
[ } =999 {O J olarak bulunur.

Cevap E
Ovs - 1987
A~1 3 ve A= abwold guna go
=5 5 e dJ uguna gore ¢
kactir?
A)5 B)4 C)3 D)2 E)1
GCozam:

I. Yol: 1984 sorusunda ac¢iklama olarak ve-
rildidi gibi;

A= Xy ise A'1:-—1—.t R olur.
z t detA |-z X

Bu pratik kural sadece 2x2 matrisieri igin
gecerlidir.

13

A :L 5} ve detA =1.5-3.2 = -1 oldugundan
1[5 -3] [5 3]

Al=—. = olur.
3 {-2 1} {2 -1J !

Al=|? bi_|5 3 oldugundan
Tled| 2 -1 9

¢ =2 olarak bulunur.
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10.

il.Yol:
A.A'=| oldugundan,

2ol oo

-2/a+3c=1 -2a-6c = -2
2a+5c=0 2a+5c=0
-C = -2
¢ =2 olur
Cevap D
Ovs - 1987
x 1 x
2 3 4|{=16 denkleminin kékii kagtir?
x 5§ x
A)O B)-1 C)-2 D)-3 E)-4
Cozim:

I. Yol: Sarrus Metodu ile,
x 1 X
2 3 4
32X 5 X ax2
20k «~x 1 x —»10x
2X «2 3 4 —4x
(8Xx2 + 10x + 4x) - (3x2 + 20x + 2x) = 16

14x - 22x = 16
-8x =16
X = -2 olur.

1. Yol:

Sarrus metodundan once elementer satir
islemleri yapilir. Yani; herhangi bir satin bir
say! ile carpip diger bir satira eklersek veya
herhangi bir situnu bir say! ile garpip bir sU-
tuna eklersek determinant degismez

x 1 x |0 -4 Of 0 -4 0
(2 3 4=12 3 4[=2 3 2 =16
x 5 x |x 5 x [x 5 0

Once 3. satin (-1) ile garpip 1. satira ekledik.
Sonra 1. sGtunu (-1) ile carpip 3. sltuna ek-
ledik. Simdi Sarrus metodunu uygulayahm.

0 -4 0

2 3 2

0 X 5 0—-)0

0«0 -4 00
0«2 3 2 »5-8x
(8x+0+0)-(0+0+0)=16
© x=-2 olur.
Cevap C

11.

12.

13.

OYS - 1988
‘99876 99877

determinantinin degeri nedir?
99874 99875

A)(99870)2 B)99872 C)99882 D)4 E)2

Cozium:

99874 = x dersek,

99876 99877| [|x+2 x+3
‘99874 99875 | | x  x+1

(x+2) (x+ 1) -x(x + 3)
= X2+ x+ 2x +2-x2-3x
=2 olur.

i

Cevap E

OYs - 1988

A, matrisi ve B = AT + A verildidine
gobre BT asagidakilerden hangisine esittir?
[AT, A matrisinin transpozesidir. (devrigidir)]

A)B- B)B C)A-" D)BT E)A
Goézum:

(ANT=A ve (A+B)T=AT+BT
ozelliklerinden,

B = AT + A (Her ik tarafin transpozunu alatim)
BT = (AT+ A)T

BT=A+AT=AT+ A =B olur.

Cevap B

OYs - 1989
a b I
L J matrisinin elemanlan k(k = 0) kadar ar-

tinidiginda determinanti degismedi@ine gore

x in degeri agsagidakilerden hangisidir?

A)a+b-c B)b+c-a C)c-b+a
D) a+b+c E) a-b-c

Coziim:

l. Yol:

a b‘a+k b+k

c x| |c+k x+k

ax-bc=(@+ k) (x+k)-(b+Kk)(c-+Kk)

ax-bc = ax+ ak + xk + k- bc - bk - ck - k2

ax-bc =ax + ak + xk - bc - bk - ck

0 =ak + xk - bk - ck
-kx = -k(b + c - a)
x =b + c-a olarak bulunur.
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14,

il. Yol:

k yerine (k=0) sartina uyan herhangi bir say:
yazabiliriz.
k = 1 yazarsak,

a bl |a+1 b+1

¢ x| |c+1 x+1

ax-bc=(ax+a+x+1)-(bc+b+c+1)

ax-bc=ax+a+x+1-bc-b-c-1

ax-bc=ax+a+x-bc-b-c
O=a+x-b-c

x=b+c-a olur

Cevap B

OYS - 1990
K, 2x2 tiriinden bir matris olmak Gzere

<[a] [ ver o [5 e [3

asagidakilerden hangisidir?
9 -7 -3 0 2
o] o2l elz] o] el

Coziim:

K:[a b} olur.
c d

a bl[3] Jo 3a+2b=0 (1)
c dll21711l = 3c+2d = 2
a bj||-1 2 a=2 = a=-2
L d| 0=1 = <c=1=c¢c=-1

= -2 degerini (1) nolu esitlikte yerine
yazarsak,3.(-2) +2b =0 = b =3 olur.
c = -1 degerini (2) nolu esitlikte yerine
yazarsak, 3(-1) +2d =1 = d =2 olur.

Buradan, K = a b =2
" le d| [t

<213 3] [3)-[ ] e e

Cevap B

3
] bulunur.
2

15.

16.

17.

OYsS - 1991
a
2 .
[1 2a5].3 =[0] ise a="?
4
A)-6 B)-4 C)3 D)4 E)5
Cozum:
a
[12a5 2 =[0]
5] =t
4
1.a+2.2+a.3+5.4=0
a+4+32+20=0
4a = -24
a=-6
olarak bulunur.
Cevap A
OvYs - 1992
1 1 a .
12 4
2 1 [ ]: b
215
-1 2 .. C
ise a+b-+c toplam: kagtir?
A)11 B)10 C)2 D)-1 E)-2
Cozum
1 -1 a . .
12 4
2 1. =|. b .
2 15
-1 2 . . C

a=1.1+(1).2=1-2=-1
b=2.2+1.1=4+1=5
c=-1.442.5=4+10=6
a+b+c=-1+5+6 =10 olarak bulunur.

Cevap B
OYS - 1992
1376 1375
1375 1376
determinantinin degeri kagtir?
A)7253 B)3502 C)2751 D)2750 E)1
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Coziim:

1376 1375

=1376° - 1375°
1375 1376

= (1376 -1375)(1376 +1375)
=1.2751
= 2751 olarak bulunur.

Cevap C

18. OYS - 1993

1 2P [1 2] (1o
-2 +
3 4 3 4| |0 1
toplami asagidaki matrisierden hangisine
esittir?

(6 -6 6 -6 6 6
P I e B P

L A T
=5 e

yazarsak, }
SRR ERENY
Lo al'ls Sl

-5 3]

olarak bulunur.

esitliklerini yerine

Cevap C

19. OYS - 1994
|, 2x2 tirdnden birim matris ve

1 2
A:
olduguna gére, A2-4 A+4l isleminin so-
nucu asagidaki matrislerden hangisidir?

SR I

Cozim:

, [1 2]7[1 2] [5 10

A2 = =
24J24 10 20

ano .t 2[4 -8
T2 4] -8 -16

el S

esitliklerini yerine yazarsak,

2 |5 10] [-4 -8] [4 0
A® —4A +4|= + +
|10 20| |-8 -16] [0 4

_ 5 2
2 3
olarak bulunur.
Cevap D

20. OYS - 1994
i = -1 olduguna gore,
1 0 i+1
01 i-1
0 i i

determinantinin degeri asagidakilerden
hangsine esittir?

A)2i-1  B)2i+1 C)i D)0O  E)1
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21.

Coziim:

Sarrus metodu uygulanirsa,

1 0 i+1
0 1 i-1
ﬂ0<——0 o -
“-ie1 1 i+1>0
0«0 i i-1-50
(i+0+0)-(0+i2-i+0)=i- (-1-)
=i+1+i
=2i+1
olarak bulunur.
Cevap B

OYS - 1995

-1 1 Xy .
A= ve B= olmak Gzere
1 0 z t

A .B=A-B olduguna gbére B matrisi
asagidakilerden hangisidir?

W2 Y o[t

X+z -y+t| |-1-x 1-y
X y | |1-z 0-t

—X+z2=-1-Xx X=1-z
z=- x=1-(1) =2
—-y+t=1-y y = -t
t= y =-1

esitlikleri yerlerine yaziirsa,

2 -1
B= Xy = olarak bulunur.
z t -1 1

Cevap C




